Esame di Geometria e Algebra
Ingegneria Informatica
prova scritta del 16-2-1999

Esercizio 1. Si determini il numero degli interi positivi « < 3003 che
verificano il sistema

(z,143) = 13
22— 324+2=0 (mod77)

Esercizio 2. Si risolva nel campo complesso il sistema

{ (z+2i)° =64
i(z—%Z)> 247

Esercizio 3. Determinare il numero delle funzioni
fA{1, ..., 10} = {1,...,100} tali che
v#y = fle)Z fly) (mod 10)

Esercizio 4. Sia W C R[z] il sottospazio vettoriale (su R) generato dai
polinomi
(@=1% @+ D% -1, 2 +1, 1,

e sia ¢ : W — W Dapplicazione lineare definita da ¢(f) = %

(i) Determinare dim (W), dim(/m(y)), dim(Ker(y)).
(ii) Determinare gli autovalori di ¢ e dire se ¢ & triangolarizzabile e/o
diagonalizzabile.

Esercizio 5. Al variare di o, € R sia f, 5 : R? x R? — R la forma
bilineare

fa,ﬁ(( i;)’(z; )):ﬁ'$191+04'961yz+042'$2y1+ﬂ'9€2y2

Determinare i valori di «, 5 € R per cui
(i) fa,3 © una forma bilineare simmetrica;
(ii) fa,p € una forma bilineare antisimmetrica;
(iii) f, g € un prodotto scalare non degenere.



