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1. Si consideri la funzione f : [9,+∞) → [0,+∞) definita da

f(x) =
√
x3 − 9x2.

(a) Dimostrare che f è invertibile e chiamata g : [0,+∞) → [9,+∞)
la funzione inversa di f calcolare, se esiste, g′(0).

(b) Determinare a, b ∈ R tali che

f(x) = a
√
x3 + b

√
x+ o(

√
x), per x → +∞.

(c) Calcolare, se esiste, g′′(0).

2. Si consideri la funzione f : R → R definita da

f(x) = sin3 x · (1− cosx).

(a) Determinare l’immagine di f ovvero l’insieme {f(x) : x ∈ R}.
(b) Dimostrare che esiste L > 0 tale che per ogni x, y ∈ R si ha:∣∣∣∣f(x)− f(y)

x− y

∣∣∣∣ ≤ L

3. Calcolare

lim
x→0

(1 + x)x − (1 + sin x)sinx

x4
.


