
Sistemi Dinamici
Corso di Laurea in Matematica

Compito del 16-02-2026

Esercizio 1. (10 punti) Disegnare il ritratto di fase del sistema{
ẋ = x (2µ− x2 − y2)

ẏ = −x+ y

al variare di µ ∈ R.

Esercizio 2. (10 punti) Si consideri il sistema ẋ = y

ẏ = 2x3 − 2x+ ε y
(
1
2y

2 − 1
2x

4 + x2 − µ
)

con ε ∈ {0, 1} e µ ∈ R.

(a) Per ε = 0, disegnare il ritratto di fase.

(b) Per ε = 1, mostrare che esistono valori di µ ∈ R per cui il sistema ammette almeno un’orbita
periodica.

Esercizio 3. (10 punti) Si consideri la funzione continua f : [0, 1] → [0, 1] definita da

f(x) =


x+ 6x2 , x ∈ [0, 13 ]

2− 3x , x ∈ [13 ,
2
3 ]

x− 6(1− x)2 , x ∈ [23 , 1]

(a) Determinare esistenza e stabilità dei punti fissi.

(b) Costruire l’f -grafo della partizione J = {[0, 13 ], [
1
3 ,

1
2 ], [

1
2 ,

2
3 ], [

2
3 , 1]}.

(c) Disegnare (approssimativamente) il grafico di f2. Trovare una corrispondenza tra i punti fissi
di f2 che si vedono nel grafico e i cammini chiusi ammissibili nell’f -grafo costruito prima.






































































































































































































































































































































































































































































































































