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Esercizio 1. Studiare il seguente sistema al variare dei parametri reali a, b :

⎧⎪⎨
⎪⎩

x + 2 y − z = a

2 x − a y + z = a − 1

a x + 2 y − z = b + 2

Esercizio 2. Risolvere la seguente equazione complessa:

z4 = (3 + 4 i)4 .

Esercizio 3. Determinare l’equazione cartesiana del luogo L dei punti equidistanti dall’asse z
e dal piano π : x − z + 1 = 0 . Si dimostri che L è un cono, determinandone il vertice.

Esercizio 4. Data la matrice reale

A =

⎛
⎝

1 a − 1 a
0 a a
−a a a

⎞
⎠

a) studiare la triangolabiltà e la diagonalizzabilità al variare di a;
b) si consideri il seguente sottospazio di R

3 : W = Span(1, 0,−a)T ; si determini, al variare di
a, la controimmagine tramite A di W .

Esercizio 5. Si consideri il fascio di coniche tangenti alle rette r : x + y = 0 e s : y = 1
rispettivamente nei punti O(0, 0) e T (0, 1).
a) Si scriva l’equazione del fascio.
b) Determinare la conica γ del fascio passante per A(1, 0) e la si classifichi.
Considerata la proiettività ϕ rappresentata dalla matrice

Aϕ =

⎛
⎝

1 1 0
−1 0 2
1 2 0

⎞
⎠ ,

c) determinare la controimmagine della retta impropria;
d) determinare gli eventuali punti impropri di ϕ(γ) ;
e) determinare l’equazione della retta tangente alla conica ϕ(γ) nel suo punto ϕ(A) .


