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1. Calcolare

lim
x→0

8(e−x2 − cosx)3 + x6

4x2(cosx− 1)2 cos2 x− x6
.

2. Calcolare ∫ 1

−1

(x+ ex)2(ex − e−x) dx.

3. Al variare del parametro α ∈ R determinare il numero di soluzioni dell’equa-
zione

x+ α = 2 log x.

4. Determinare il carattere della serie∑
n

cos(2n arctg n) arctg
1

n
.

5. Sia f : [0, 1] → R una funzione derivabile con le seguenti proprietà:

(a) f(0) = f(1) = 1;

(b) l’insieme degli zeri, Z = {x ∈ [0, 1] : f(x) = 0}, ha 7 elementi.

Dimostrare che esiste un punto x̄ ∈ Z tale che f ′(x̄) = 0.


