
Punti critici, massimi e minimi

15 novembre 2001

1. Classificare i punti critici delle seguenti funzioni R2 → R

3x3 + xy2 − 7− ex, x2y + y2 + x, x4 + sin(y2),

x3(ey−1)2, (x2+yey+1/e)3, 4(y+ex)2+
1

y + ex
, (y−x2)(y−2x)2.

2. Trovare massimi e minimi (assoluti e relativi) della funzione f :R2 → R

f(x, y) =


√
y − x2 se y ≥ x2

(x2 − y)(y2 − 1) se y < x2.

3. Sia f :R2 → R

f(x, y) =

 (x2 − y)2 se x2 + y2 < 1

x4 + xy + y4 + 5 se x2 + y2 ≥ 1.

Determinare l’insieme f(R2) dei valori assunti da f .

4. Trovare i valori massimo e minimo assunti dalla funzione

f(x, y) = (2x− 1)2 + 8|y|x

sul quadrato {|x| ≤ 1, |y| ≤ 1}.

5. Trovare i valori massimo e minimo assunti dalla funzione

f(x, y) =
√
x2 + y2 − x

3
− y2

sul cerchio {x2 + y2 ≤ 1}.

6. Trovare i valori massimo e minimo assunti dalla funzione

f(x, y) = x3 + y2 − 3x

sul cerchio {x2 + y2 ≤ 4}.
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7. Trovare i valori massimo e minimo assunti dalla funzione

f(x, y) = (x+ y)e−xy

sul triangolo di vertici (0, 0), (0, 2), (2, 0).

8. Sia P = {(x, y, z) ∈ R3: 2x+ y + 2z = 16}. Trovare il punto del piano P
di minima distanza dal punto (0, 0, 0).
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