Sistemi Dinamici
Corso di Laurea in Matematica
Prova intermedia del 25-11-2025

Esercizio 1. (15 punti) Si consideri il sistema

{j;:yQ—Zux

g=da?—y
(a) Disegnare il ritratto di fase del sistema per p = 1.

(b) Disegnare il ritratto di fase del sistema per p = 0.

Esercizio 2. (15 punti) Si consideri il sistema

T=1y
{ § = —pa® —2? + 2+ e(—6y> — uz’ — 42 + 627)

al variare di p € [0,4+00) e € € {0,1}.

(a) Per e = 0, disegnare il ritratto di fase del sistema al variare di p € [0, +00).

(b) Per e =0 e p € [0,+00) si indichi con (z,(; (x0,%0)), Yu(t; (z0,%0))) la soluzione del sistema
con condizione iniziale (xo,yo). Si determini

Z, :=inf {xo eR: max x,,(t; (20,0)) < O} .

(c) Pere=1¢e p € (0,00), si determini

lim @, (t; (2,,,0)) ,

t——+o0

dove z,, ¢ il valore del punto (b) [Suggerimento: usare la funzione hamiltoniana.|
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