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1. (a) Determinare il numero di soluzioni (reali positive) dell’equazione

(1 + lnx)2 = x.

Di ogni soluzione x determinare la parte intera ⌊x⌋.
(b) Siano a e b rispettivamente la più piccola e la più grande delle soluzioni

dell’equazione precedente. Determinare chi è più grande tra 1
a e b.

2. Esercizio 2. Determinare i valori del parametro α > 0 per i quali la
seguente serie numerica converge:∑
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3. Esercizio 3. Sia fn : R → R la successione di funzioni

fn(x) = arctg(xn).

(a) Determinare l’insieme I dei punti x ∈ R per i quali esiste, finito, il
limite puntuale:

f(x) = lim
n→+∞

fn(x).

Dimostrare che non c’è convergenza uniforme di fn verso f su I.

(b) Mostrare che per ogni c ∈ (0, 1) c’è convergenza uniforme sugli inter-
valli [−1 + c; 1− c] e [1 + c; +∞).

(c) Dimostrare che lim
n→∞

∫ +∞

−1

|fn(x)− f(x)| dx = 0.


