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localmente finito di un aperto mediante aperti ben contenuti. Dimostrazione del
teorema H=W (Meyers-Serrin 1964). . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 23

Lezione 29. Teoremi di immersione: enunciato dei tre casi, in tutto lo spazio e in un
aperto regolare, sia per derivate prime, sia per derivate di ordine qualunque. Stime
con il solo gradiente vs stime con la full norm. Problema dell’estensione: definizione
di extender e sue implicazioni in termini di approssimazione deluxe e di immersione. 29

Lezione 30. Disuguaglianza di Gagliardo (caso speciale di Brascamp-Lieb): enunciato e
dimostrazione. Argomento di riscalamento che conduce agli esponenti corretti nelle
disuguaglianze di Sobolev. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 34

Lezione 31. Approssimazione deluxe per funzioni di Sobolev su tutto lo spazio. Dimo-
strazione delle immersioni di Sobolev nel caso di esponente minore o uguale della
dimensione. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 40

Lezione 32. Dimostrazione delle immersioni di Sobolev negli spazi di funzioni Holde-
riane (Morrey). Annullamento all’infinito delle funzioni di Sobolev con esponente
maggiore della dimensione. Strategie per la costruzione di esempi e controesempi:
argomento di riscalamento, utilizzo di funzioni radiali. . . . . . . . . . . . . . . . . 46

3



4 Istituzioni di Analisi Matematica – A.A. 2019/2020

Lezione 33. Presentazione generale dei teoremi di estensione. Estensione per riflessio-
ne nei cilindri. Discussione generale delle ostruzioni all’estensione: bordi bilateri,
cuspidi, restringimenti. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 52

Lezione 34. Aperti con bordo di classe C-1. Isomorfismo tra gli spazi di Sobolev di
aperti diffeomorfi. Partizioni dell’unità per aperti con bordo compatto. Dimostra-
zione dell’esistenza di una 1-estensione per aperti con bordo compatto di classe
C-1. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 58

Lezione 35. Obiettivo dei teoremi di immersione compatta. Richiami dei fatti essenziali
su compattezza, relativa compattezza e totale limitatezza in spazi metrici. Criterio
di relativa compattezza in spazi Lp (versione Lp di Ascoli-Arzelà). . . . . . . . . . 64
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