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supponiamo di avere una curva

y
nel piano yz con y >o e di

ruotarla di 360° intorno all' assez
.

Ottengo una superficie S.

Obiettivo : calcolare l' area di S .

Se la curva è parametrizzata da

Olt) = (y Lt) , 2- (t) ) con te [a)b]

allora

areacsj-21-Iyctsty-F-Idt-che.si
può anche scrivere come

AeaG)=luugayoz⑦#-
Gold/ NO 2 (per le

aree )

J tcoadiwatay dellunghezza della

circonferenza
baricentro della CURVA

percorsada G durante

la rotazione

Dalla prima formula alla seconda il passaggio è banale : basta

moltiplicare e dividere per la lunghezza



b

Area(s) = 21T { ylt)FÈÈltttdt
b

- amano . ⇒È

ftp.ja?dt--lnugaco).2it%eeI-jW
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yg

Pasta da dimostrare la La formula .

topazi scrivo una parametrizzazione di s

( y (E) coso, yct ) sino >
2- Lt)) 050<-217

,
a ⇐ b- Eb

ÉPÉE»

nel piano yz e lo ruotiamo

intorno all' assez

LESSE calcoliamo Mi
,
Ma
,
Ma

* * * * * *

( Xo Yo Zo ) = (- yle) sino yct) coso 0 )
✗e Yt Zt jet) caso jet) sino Élt)

(Mi
>
Ma
,Ms ) = (Éltylt) coso, È (E) ylt) sino, - yctylt) )

LIPASI nittereute = Vzoltiyltttyctlyct
= yc.tl/zctts-ylt7-
ti

abbiamo supposto la curva nel semipiano y>o



tlpassoi Integrazione finale
21T b b

Area Cs) = S dos at RÉMIMI = zu-sayctify-T-z.ltdt
÷

a
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Esempio-1 Superficie laterale cono

AreaG) = lunga . 21Tyg :*:= TÈ . 21T § = itrTÈ

E-seuep.ie Superficie sfera ¥:Area (5) = Quegli - 21T YG

= ltr . 21TÈ
tivedi lezione su

= litri baricentro curva

Esempio3 Superficie segmento sferico

(solo parte laterale) ¢(È§%
Parametrizzo la curva come

(sceso , resina) con OE [9,02]

02

AreaG) = 21T / r cosa Ì+uÌ do
a

T FÈ
02

altri f r cosoda = 2ITL { rsileca - asino , }
01

21in (b-a)
(Quando b- 1 e a= -2 ritroviamo

l' esempio 2)
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^ td SIGMA : indica che si tratta

in

superficie | di integrale superficiale

funzione di 3variabili definita
almeno sul supporto della superficie

④ TIÈ particolare supponiamo di aver parametrizzato S

nel solito modo

(✗ CuiV1 , Y (a)v ) , ZCU , v)) con cui, v) ed E 422

Allora

jfc-syizsdo-%fCxcu.ojtcuwyz.FM?-Ma-Ms-dudv
Dato l' integrale , possiamo anche definire il baricentro di una

superficie come il punto G di coordinate

✗a
=È § ✗ do

, da =È, § ydo , za = - -
-

Esente (Baricentro della semisfera come superficie)

[
Area CS) = 2ITL

'

.
Per simmetria ✗a

= yg = 0 .

y
Resta da calcolare § 2- do .

✗

Devo parametrizzare la superficie

( rcosq cosa , rcoscp sino, Ising ) 0 E 0 E 21T

0 E @ ± È



Calcolo Mi
>
Ma
,
M3

* * *

( - a cosa sino rcosq coso o

- rsiuqcoso - rsiuqsiuo rcosq
)

vs ( rt cos'q coso, rtcosrqsiuo, rtcosqsiuq)

✓teittlzttlsi = rtFÈSrqsiuq = stcosq
21T I /z

Allora § 2- do = S dos da rsizuj-r.co?9-0 0

E È
= zitto § siuqcosqdep = ITL3 [siviq ] .

= ITL3

A questo punto Zg =È§ 2- do = Èra tris = %
- 0 - O -


