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INTEGRALICURUILINEIDIFONZIONF-Ieetegrall.de una funzione
lungo una curva

② come si indicano

② significato geometrico
③ Idea della definizione
④ Come si calcolano

µ
sempre singolo

② Notazione { f- (x ) DSLT
ti + vuol dire che è un

→ vettore
curva in an integrale curvilineo

si intende che

• J : [aib] → IR
" è una curva CONTINUA

• f : IR
"
→ IR è una funzione LIMITATA (se è continua ,

+
basta che f- sia definita meglio ! )
sul supporto di 8

In 2 variabili { fcx,y) ds

In 3 variabili § fcx, y ,
z) ds

13J IKEa-defiuizeoue-coene.de tradizione consideriamo
una partizione di [aib] :

a = to et, e tre . _ .
< tn - b

o @
⑧

e consideriamo la spezzata che passa per •

Otto)
,
Otti)

,
. . .

,
O ltn) •rea Octa)•

JCti)

•Otto)



Consideriamo le somme

M

È /I siti) -siti-c) 11 mi E 118 Cti) -Nti -c) 11 Mi
K= i-

✗
lunghi tratto min di
i-esimo spezzata f- nel tratto

(o inf)
dove mi e Mi sono ciuf e sup di f nel tratto compreso
tra siti - i ) e alti )

Man mano che la partizione diventa più fitta, le somme
tendono all' integrale .

④ T-ormulaperilc-oh-s.ee f è continua e si è di
classe C? allora

§fc⇒ds=ÌfOltDHEtHdt__
ti è l' integrale in [aib] di
una funzione della sola t

In 2 variabili :

IFENG.s-sabfcxcthyll-FT-T-yt-dtl-seeee-p.io
8 Lt) = (t,E) con te [0,23

fcx , g) = ×

2

f. xas = ] t FIÈ dt = § t FIEato
t
✗ It)
#

speed
= si fa



② seguite.ca#geometrico- L' integrale curvilineo e l' integrale
della funzione qcs) che rappresenta
l' altezza a cui si trova l' omino

dopo aver percorso un tratto di

lunghezza si

[ vedi video con GPS ]

Causa speciale se f- cx , y) = 1 costante , allora

b

{ fcx,g) ds = { FÉE dt - lungh (curva)

OI . Se l' omino percorre a volte la stessa curva , anche

andata a ritorno
,
l' integrale curvilineo RADDOPPIA

BARICENTRODION-CURVA-dat.ae una curva J : [aib ] → 1122

definiamo baricentro il p.to G = (✗g , ya) con

xci-ijf-asya-iYfyas-eseeee-p.iq
(Baricentro della

seeuicircoufereuzaj.FI?.Pavaueetrizzianeocome

8 (t) = (s cost , rsiut) te [0, it]

Allora lunga co) = TR. Ovviamente ✗a =o per simmetria

{ yds = S rsiutfEEI-rcosrt-dt-rzffsiutdt-s.siÈ
# ÈÈ ^

jet

Quindi ya = II = f- a →
sopra
la meta

' !!



se ero in vena di fare conti, potevo parametrizzare come

8 LE) = ( t, TÈ ) con te [-1,2]

Cosi xtt) = 1 , ytt) =
È
7TÈ

⇒ 11 si A) Il = { 1+È}
"

= { ÈÈ}
"

= r Èra
r

{ yds = S yct) Il Jit) Il dt
= Ì FÈ dt = art

- r -r

Potevo usare la stessa parametrizzazione anche per il calcolo
della lunghezza !!

- o - o -

casi-spzz-lmghezzacnrvecartes.name
-

Ttt) = (t, f- (t) )

Ict ) tylt)
b-

amazon.tat-FE-rdtcevwe-dakuapdar-isa.ae
descritte fornendo

plt) e Olt) per
te taib]

Si intende che xlt) = @ (E) cos ott)

y Lt) = pct) siaott)

È (E) = È (E) cos Oct) - @ (E) ÒCE) siaOct)

§ (E) = è (f) siaOCE) + @ CE) ect) cosOct)

Il siltiti = { È cos'0 + l'ÒSino - 2@è#ino
ya

+Esilio + èÈcosa + zpè# sino }



Quandi

li 81h11 = TÉIÒCTOCET

da cui

lunga co) =ftp.Epctto#dtEs-eeeepio-y-----Y--Yycon te [91DI]

è quella di cui

abbiamo fatto la
semplicità con
l' invariante ¥@ ×

o

""

TÈ dt = con un po
' dilunga co) = S

fatica si fa %
.

- 0 - o -


