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Esempio sia a = [913? Calcolare § txtydxdy
-

valor medio in Q

della distanza dall'origine

conflitto : la funzione è bella in coord . polari
l' insieme è bello in coord

. cartesiane

source Integrare la radice in coda. cartesiane (si fa ad ANI)

e
=L
coso

sonato provare con le polari .
"

Per simmetria
µ
so

§ TÈ dxdy = 2§ FÀ dxdy e⇒

quindi basta descrivere T in coord . polari
Dove varia 0 ? O EO E ¥

Dove varia p ? Abbiamo × EI
,
cioè ecosae , cioè e

±%
-

.

Quindi § residuo = 7
.

ti J

Descrizione di T TG2
in coorol

. polari

= 5- SÉ [e.JIÉÉ = b- SÉ÷ da = Analisi e

S÷ da =SIIIao = Season da = SE
ci-sinossi t Ci -Est

f-sino

a questa si integra come funzione razionale



Esempio 2 Sia L come in figura .

-
-

Calcolare

§ xdxdy SI ydxdy ¥0
persimmetria

Problema ! vedere L come insieme normale è antipatico

scriviamo le eq .
dei due cerchi

L = { cx,g) E IR
2

: Xaty
'

71
,
(x-Daty

'

e i }
- -

fuori dal cerchio dentro il cerchio

di sinistra a destra

(x-1)7£ E I ⇐ E-Zxtty
'

# ⇒ xzty E zx

Quindi L si descrive come 1 E xaty E zx ,
cioè

1 E fa E 2 ecosa

la quale a sua volta diventa
_

pzi q E 2cosa , cioè IEpe-2cos.lt#zcoso

Dove varia o ? - E ⇐ o < È
,

come ho trovato ? Deve essere

2cosa 71 , cioè cosa ztz , cioè -È EOE È

La descrizione di L in coorol. polari è

- 5 E 0 E ¥ 1 E p E 2cosa

{ xdxdy = Èda {
"

[ coso . p de = È!÷ cosa grossa- 1) da
= si fa . . .



E-seuepio3.coEsercizio della FOGNA)

A = { CX, y , z) E DI : Xatz E 1
, yrtzz E I }

= intersezione di 2 cilindri con lo stesso

raggio e assi perpendicolari

Calcolare il volume di A

Vol CA) = SIA 1dxdydz ¥ È dz AreaCsz)
sezioni

Capire come è fatta la sezione Sz fissato Z .

Dalle equazioni troviamo Xa E I - za ga e i-za

- te e × e te

- F. ⇐ y ±÷
} '
uadrato concentro in cao,

e
" semi lato

" FEE

(Geometricamente , sezionando ad altezza z , si ottengono due
"

rettangoli infiniti
"

) e

Quindi Area Csz) = 4 Ci-zr) e Vol = 4S ci_zz)dz !!!
- I

sinodi provo a scriverlo come insieme normale risp . al piano xy .
Intanto vol Cv) = 2 Voleva)

II.ti di V con zzo
Chi è la base e, cioè la proiezione di v sul piano xy ?

Chiaramente r = Ei , i] × Ehi] .

Chi è la colonna su un p.to ⇐y ) e d. ? Deve essere
2-2 E i -+2 zr E I-yz Fa

Quindi z e min { Fa ,e }
Chi è il minimo varia da zona a zona

. ,#Indicato con T il triangolo

volevi = 16 § Fàdxdy
theTea colonna è OEZEFa



= io Ìdxsody FF = io § × da

Xe l

= 8 E- ci-xD
?
53 ×⇒

Controllare che venga lo stesso di prima .

Esempio, B e { CX ,y ,z) e RI : Ivy
'

El
, y7ÉEI , zttx E i }

3 cilindri con assi ortogonali .

Grosso problema : le sezioni a z fisso non sono i quadrati,
ma quadrati n il nuovo cerchio xety

? E 1
.

[si può fare , ma è delicato ! !]

si salva il metodo come insieme normale
,
con l' unica variante

che ora la base non è il quadrato , ma il cerchio XatyrE I

✓
87

Come prima Vol CBJ = 16 § Ex dxdy ⑤÷1-Questo si può fare in nord polari → provare E

oppure spezzando in 2

io { {È mie +sia Èas e }

Entrambi gli integrali si calcolano facilmente ! !

[ controllare che nei due modi venga lo stesso ]

[Domanda : quante sono le facce di B ? ? J

- O - o -


