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consideriamo una figura piana F / | f |nel piano yz e la ruotiamo

.T y
intorno all' asse z per ottenere un a-

solido V.
y a g-qcxs

Possiamo pensare anche ad una F

fuggiamo;scrematura }
×

Il caso speciale è quello di una \
figura F descritta da

F = { cy,z) c- Di : a. EZeb , o < y Eq Cz)} nel so caso
F = { G)y) E IR? a EXEB , o Eye qcx)} nel 20 Caso.

Equazione del solido di rotazione
-

In coord
. cilindriche diventa a EZ Eb

0 E 0 E 21T

0 E f E cecz)
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la sezione adaltezza z

è un cerchio di raggio qczs

L' ultima equazione si può scrivere come

xaty E qlz) o in modo equivalente

-

èty2EqÉ[

Nel secondo scenario diventa gazze qcxs
'



Ù generale F
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distanza

dall' asse z

-

come calcolo il volume di un solido di rotazione ?-
Nel caso modello vdcvj-tfaqczfd.az#
-

Nel caso più generale volcvseztsspydydz~tdistaur.ee
dall' asse

di rotazione

-

Tematiche vdlhezj.AE
+ /
Vale anche per la lunga .

della cina
.

area della figura
scenario in cui la percorsa da G durante

che ruota

rotazione è intorno la rotazione

all' asse x

dimcasomode.IT
4Cz )

✓
sezioni

VOI (v) = SSS
,
1 dxdydz

È [ Area csz) dz
Idrico di raggio ceczs

= #{ qczjdz
In alternativa si poteva calcolare l' integrale con le coord .

cilindriche:
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SSS
,
eodxdydz = { az SoIo {[p pa, = its qczsadz
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Dimezzare uso ancora le cilindriche

SSS
,
edxdydz = SÉda SS de dz p

✓ (e,z) E F tj
21T

= 2T ftp.pdedz = 2T

ftp.ydydzdimcrnidiuodatoilcasogener#-
Vol Cr) = 2T Ssfydydz
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= state . Area CF)
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Esempio cilindro

Vol = 2T yg . alla CF)
e zitta 1h = tra
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llz
. prec .

= {Itri



Enseuepioo Toro (ciambella) a
e-
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vol = 2Tyg - Area (F) a 2ITL .# rt = 2¥12R

Y siux

esempio sia ÷ !! %:# sia»

se ruotiamo di 368 intorno all' asse ×
, qual è il volume

Vol = its cecxtdx = TÈ siuxdx = { itz

Determinare le card .
del baricentro del solido ottenuto

Per simmetria sarà Xa= È yg = 0 Zg = o

se ruotiamo di 3600 intorno all' asse y , qual è il volume

Vol = 2T XG . Alla (F) = 2T ¥ . 2 = 21T
?

+
coord

.
× del

baricentro della

figura

stesso scenario
,
determinare le coord

.

del baricentro

Per simmetria Xg = Za eo , cioè il baricentro sta sull' asse y .

Per calcolare ya dovrei calcolare SSS
, ydxdydz



Uno sarebbe tentato di farlo per sezioni

SSS
, y dxdydz = { dy y . Area Cfs)

sezione ad altezza y
che è una corona circolare

i cui raggi volendo si
calcolano

In alternativa si può fare come insieme normale rispetto
al piano xz o in nord. cilindriche

sin CTÉE)distanza dall'assey
% ydodydz = § dxdz So y dy

Iene è fatta la colonna ?

= È § sin (REEE) dxdy

= ¥ Èda soIo silice) .

7
,

= si fa
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