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CALCOLO DI BARI CENTRI E MOMENTI DI INERZIA-

DA .

Data una figura F e 1122 , il suo baricentro è il punto G

di coordinate ( xa , ya) date da

-

sciabolata
Per i solidi se pi valgono formule analoghe , del tipo

+ a
: ⇒ voi Ssss xdxdydz e idem per ya e zg

Def data una figura F ed una retta r , §si definisce momento di inerzia di F

rispetto ad r l' integrale

§, dist ccx , y) ,sìdxdy
^

F

Esempio Baricentro di un semicerchio #-
1

Per simmetria XG = O

§ ydxdy = {de SÉDO asino - p
= { padre Ìsiuodo = Iri
-

b-si 2

Area E) = Eri ya = In
? fra = Ieri (e E)



d. Z

Equipe Baricentro di una semisfera

,

s

Per simmetria xg = yg = o =\
×

8

ssss zdxdydz = §:p {ÌOSÉDq psiuy ècosq
= Ipsia Fao È sana cosa da
FÉTTE
= test - rit . È = E- rt

Quindi za =÷,
Ssssz . .

.

= 2¥, - È rt = f- a

cose cui è più alto tra baricentro semicerchio e semisfera ?

§ È 3¥ ⇐ 9T Ì 32 Ok

Questo era prevedibile geometricamente

Esempio calcolare il momento di inerzia di una sfera

rispetto all' asse z

Per definizione % distccx, y) , asse z)
2

dxdydz

= Ssss Cxatya) dxdydz

sinodo coordinate cilindriche Rz=TÈ
di

descrizione della sfera xaty
?
eri

,di
0 E 0 E 2T - LE Z E ho 0 E f E ri- zz



SI cxztya) dxdydz = {Io fidaste è .

e da
T

= soIo !az ÷ ⇐sagre
"si
'
s

= ¥ {Ìo] dz (ri- za)' = ¥ . 2 §
"

(rt-zstztz4) dz
-

rit

= it [ rtz - J size + È zs ) ÉÈ a Itri ( i - § +¥ )

=
.

sinodo Osserva che

Iss City) da dydz = 2 SI zzdxdydz
t

sinemetri

= sfide SÉDOÈÉ da orsina ècosa
= 2{ l'dp SoIo LÌ siùq cosa da = a. È r? sit . }

ÈETÈRE aerei
=
3

Osso .
Il momento di inerzia viene lo stesso rispetto a
QUALUNQUE retta che passa per il centro

(per simmetria posso sempre mettere gli assi in modo che
la retta sia l' asse z)

Esercizio cercare di capire se per un cerchio in IR
?
la costante è

+ grande o t piccola (e poi calcolarla )



Esempio calcolare il volume della sfera
,
o meglio del

segmento sferico

e
saio = { Cay ,z) E IR? xatytzr Est , azz Eb}

Si fa equivalentemente in cilindriche o per sezioni

Vd (sano) = ssssa
,

1 dxdydz

b

= { dz Area§» = its -za) dz

cerchio di
a

saggiare
_

=it [ rtz - È zsJÈÌI attrezzata
Ess . Se voglio tutta la sfera prendo bere a = - s e trovo

* { art - f- si} = §#23 z

:

Esempio Baricentro del cono con raggio base a µ
ed altezza h . .

.
. -
- - -

→

#y
Diamo per buono Vdcc) = jtrthi e che ×

Xg = yg = O per simmetria . o
E- lzcr»
e
= a- Fax÷§zdxdydz = [dz z . AreaCsz) z ) ;

a E.

=/ dz 2- ti
Rz ×

O LI z = E- f-Rz
= si fa ._.

-1zt 1h = tlerz

Dividendo per il Vol dovrebbe venire ¥ A Rzarchie
- 0 - o _

a


