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Compito del 22-02-2023

Esercizio 1. (10 punti) Per il sistema{
ẋ = −ε y − (1− ε)y3 − 5x5

ẏ = 3x− y3 − 2ε y5

studiare la stabilità del punto fisso P = (0, 0) nei casi:

(a) ε < 0;

(b) ε = 1;

(c) ε = 0;

(d) ε ∈ (0, 1).

Esercizio 2. (10 punti) Dato il sistema{
ẋ = y − sinx

ẏ = (µ− y) (y − cosx)

al variare di µ ∈ (0,+∞):

(a) trovare i punti fissi al variare di µ;

(b) disegnare un possibile ritratto di fase per µ = 2
√
2 e per µ = 1

2 .

Esercizio 3. (10 punti) Si consideri la famiglia di trasformazioni continue

fλ : [0, 1] → [0, 1], fλ(x) =

{
4λx(1− x), per x ∈ [0, 12 ];

2λ(1− x), per x ∈ [12 , 1].

al variare di λ ∈ (0, 1].

(a) Trovare i punti fissi e studiarne la stabilità.

(b) Discutere l’esistenza di un’orbita periodica di periodo minimo 2 al variare di λ.

(c) Discutere l’esistenza di un’orbita periodica di periodo minimo 7 al variare di λ.



 


















