G)Fe-‘:'\ ce cle/“e, -[—\Anb'l-cf\; QJ.e. me~tza

In qu._e_ﬁo corso Consadefleltmmo quai’ Sonte funvon -FX cR 5 R

GRAT\CO di unz funzione -)f: XeclkR L, R
E{.:= {(x.j)e R* | y=£6) con xe Xy

RETTE
¥ Corme oliseanzre uee rettas 3= mX +
q mi indice l'shteazs con omi la refta’ iatersece l'asse delle y d

m Wi indica la gno\en%z_

v .

de quz/\'\'o Sole\csce o < llenaolp 2 cudto
(scende \ deccesce ) formate  deola refts
| Y 2umentando M =tanl e d=z uwna 1\1.3451&-'

2 x 4 A, S| { :2 fetta  orxontzle
\ Qe (<F. T

N Stnis anNormno 9D M\'}ivo
N\ Senfo oRNO & (\n_s-ds\)o

In c,\u.ﬂo todo di segno fue o refle ,Tenne  quelle  Veckveals
tha NN gno fuazionn:

POTEN Z2E
Ricordizmo  Cha
Se peR m70 | ‘I; € kb el quadrafe  porthive & a .
Se p<€ R, b inteco poi\'h'\/o 2o /&_L= O e S b valie
ton Awllo
-L
e e R\ s ,.a inteco pot\'h'\lo non nuwlo - _.J.l_b
A
e pe R\ 1) =4 ( 6° ton viene dekaito )
b 9 ,
R A_7I° ) b?o ) b:; ((pﬁ ?,ﬂ .ﬁ' = ﬂP
- “anleni poschin . A
s p70 , beo, b=-_ non nulki ) A=
. 9 ‘!\/T
Yerche secve o por<iuo 7 -5
Swppons o = i = < re = -
Pponiz b 2 Z o e .
1 2
Q\lorz 2irepmo —-83 = V -2 = - 2

& debaise /O,L’ ©n e R Le R\® (a>o
e b ruzf) P 2ppro sk man one T= 314 16-.
S

K - \
2 = 2" -3 Eonte z.’,?_” 2



¥ Tuoziom  pofenza x*

y= x= /

ingieme do definizione
Se 870 ¢on )a_in‘lgro' Minsene d del-'.nn.'om. e tue R

(per quat' xe R | l'eypresnone. = &:8r\,\;-€{c>i?o
~p iokeme do dekinizene ¢ un  Sobbeinkeme oOb (< )

St a0 n p teo, xto oz lnkeme di deknitione & R\ {0}
e op70 o0 A mon ko xzo | liakeme & dikatore & R

v oSLOo , o0 A on '»I\iero’ x20, lliaseme & dihadonme € (o, +ve).

GraAFial  delle Tuwzion POTENZA A4
y=x*
A e =
\
[}
1]
A
w3 _ o h
3-7( 3—)(
Al -~
|
|
A
Nohamo Ore : £ preri 2 L(-x) =402
Feaemedny  rigpello 25¢ 3
Pl o pz2n — -Fun%mm_ pzn -f DIsSPpRA -F(—x)=~-f—(><)
per o digpaa 5 funxoma dispen Smmetda ke le Asgpetho

20! o(\-'do:mn_.



tutte passeno
par (o0,0) e
p2c (4,4)

ATTENZIONE
AUA

CRESCTh )

Cin o ‘odine
Sno le fuaxoa
?NM d. 4

e dopo 4 )

X3

GraFial  delle ®onziont POTEMZA O R A

3=K|IL=G = ¥

\\\ NN\
. A

Aflentone - DIFFERENIA Tra  funtons POTEMIA o @D hbizne wWho da
.. 0¢o A l')“o(a 1 domino dv 3: x & X7 0.

md X Con M E h\\ d—'rpv_r\'

Se P‘lCo\ pz(‘\iemo Ad\a -(—\Ar\%"w\g_ 3-_—_
2Mord A sKeme o/ dg-‘infh\om_ <& e 123

1 don © '(un’t:om'

Y= % Y :S\YY— dgpe N, Ko makAde

Ngpello MU' onpv~e

NN —
<




£o=0 A’('L:’a——— A~vO

GrARIcl  delle +tonzion POTENTA A 2.0

<SP, P e (n-\-ﬂ"o ) Jz@w? o Che 1z —Fu(\\\w(\gl he
Comve ‘NEemma b Sl oawrone RN\ [s

£ dAA(\?\AQ_ oluhmira NrmreaAnee mmaate  per Oe'l'\ % Y\szl\'\/l:
B oworo v o pen |z fuadona & ped,

P ~ spzq s 4\4\(\#0(\2_ L Ksen

EseonenzinUL

&K= A7 O, enkd?nacmo :j:.— /Q.X
Nobammo cha Quak sz K2 o /0.°= A Al =a

Inol'\re, l> -fua’h’one_ & seonpre F,,;;—\-\\,;,

|7 N

7oA A LA



Tea ik 3L pro  poskkli  ame base dt’ eiponentizle
privilegamo | Oumeco o v Z,Z(—{LQ o

Nobkzmo Che oani po'\‘u\ 32 Puo
eselfe Seilte in bese o

L
/&B _ 'eeoa,_ﬁ- _ ebequ‘-

Cpn—[rodo wn \e "’L»A\iom' Po'i‘en%e " Con ,g_elN
Lo funvone & va :“‘]n{*n"\'o PV VELOGEHSNTE

d )(p_, non 'mnfor‘\e q\,zn‘fo grenda fe 90—

Oferezlon,\ su. grafi el
Dato 1 gakico di ure funzione § e un numro rele o

P \Ioaliamo diseanzre. -

—F 1) il 8(‘ch0 d )+ n
i) il anfeo d& {(x+ 2)



Daxa $&) N qrafico o o 4 &
treslazione  verticsle I

verso l'alo df +o. , ¢ & & poxtivo

Verso il basse d -4, ¢ m & negztive.

3 o\\'\ene Por

Cons decizmo Il cae0 BL7O

( Mece mente se Q=0 non Succede

—F(x)-\,o-

Frendizme  uwn  pundo  In Gl |

funzone  Wle 2o
(ose wn x& R +e. fdeo, (x0)c
v dove | gr=ko dolla funzione

interiece  V'age delle x)
Plorz  fix)+ o varm® _a

( fls e =0+ = &)
G\ zece della funwone

g -S-: XCR —-lR
) pv«\.'h' XE X Tal: e {(X)r o

nie e )

P

)

7

7(\(/{()() *’./9—))

1o

(
e

{ bera

7l (le(X))

Cam\s{zr\o I

Prendizomo  wa rvmi“o

quak &ax dd 3»}:@ (<, $60)
Uog\'.a o d:&_j osce il

purte (¢, {x)r =) )



Data  $60 arafico ol

S o\\'\ene, Re

verso sinistiee do + o

, A & poxtivo
Versp destre v e A

-A, < negztivo.

4

i)

‘F‘X) %r*ﬁzw\o daA 8@-}&@ o £,
ﬁ SHe2mo inkeme g Tutte

lo ope (%, £9)

O dop‘ﬁamo d:.c.amzq_-, l'inke e
d Hdulle Qpﬂus.e,

G, Fxrn)
S\Afrowizmo Che Q20 (coma. pivve, e m=o

non succede Nullz ), 2d exmpo m=2.

Rndzmo un  pdnteo x qualaad | e Segn2 mo PV RS il pusto X+

Usearz  aulle e (vloe dellz funvone )

e di&td?vwb il it B (o, f b)) e

OR 2yoCere = X

furtone A X




Lezione 5 _ L™ PASTE

¥ Esercizio : Disegnare l'insieme R der puedi (xiy)
del piano  tali Tehe
-1 £X g4 (x+1)? £y < e X
.So( io $
PEH\:O% PK‘ESO: o\isoano i %re&*c.o di 3:()«-\)3
“ di.sc_sno de,\ 3ra{<o° della -Fu(\-‘b:or\c, 9: R-R
X s (xa1)3

5 olens Traclzodo ontvodalmente o &atelca & 4 | dufeano
ded ﬁraf\'co O\d\a -(lu\a'onn_ ‘f:: R - R
K Ys
( come ottenere i\ q:af*co ol (%) = £(x+.0)
Cecn Q2?20 2 Pac re da2t gr\a?uo - -(;(x) )

Wi

()<+|)3

SECONDO PASSO d\'.gerano o Sra&m a. Q-Y
I\ di.s‘:_ano del gra feo deMa funzone R :{l’R - R 9
X — €
& olena C\{?\e’t\'endo (\'u.speﬁo 2h'asse delle Y i da&?,no

dd ﬁraftm O\d\a -(-'uc\a'oz\n_ e:‘:onu\-‘ubl& Con ba.:r. e

(ome oMeaece I\ 3&{%’ Jd- -F(-x‘) 2 pactre dal
3nkco o flx) ) .

N\

\ 4




PRSI0 3: Biporfizmo i graber delle due funziond in un wiw
o\.::—f.‘rno ¢ indbviduma le Yy Acweate

N

9 Q(.,\f

(xm‘sjs & J

\ 4

Pasio 1 Gocludiemo 2ndzpds > conpderzee zneke |2
Ndwesta sule X A (7"'”

|
j l Le due dchiecte
/ ! dedono agece

I
,r | fz2neamenle

AN
7

!
|
“I\D w Tt qu.u\‘a.

thascie verborle
I exga

|
|
[
|
|
_#"
|
I

Sdu zone :

.t

soddlsfalle contempo-



s Eseccizio : Rigdlvere 3&{&:21*\!&\2. \= &i:—e.qua'au'om,
eoa(\(-\':\.) e/} % + A

Ossecva xone \om_\:m"nen;: le sdlvoni del\= o\,(.w;ﬁuam'om. Sono

delle xe R. Quendo vedo o rarere«ser\i'ef‘e. ael loi§v\o cartes2no

il %rakco & une funrone  f: R L R, lareme & pactenaz R,

dove varizao le x|, & Weahficako (rppresendato ael d.-’.k—ﬁne) N

'osse dle 2susee.  Dodrmo dMM,uu. 2ndze = evidendizre pacl

d c'u.en'o a5t |

Passo A - d&kﬁno 903(){-\-4.) Y tralaxone enzrevdele W saidire & 4
dela  lnnxone L.,aza&m NS WP

N

PASdo 2 - d&ruano LA Trarzaclo  verso l'alte & 4 il ahkw o _)l?
X

>

v

..rolu tone .




ATTenzone ¢ lo  risduzione 3(:(~'ca d'  una o\(:o.o,uae-'or\.e
€ Sempre 2ftendilsile 7

€ 3EMPio - ﬁis‘o\\le_to. 3(‘:{*&2:«&\& \a e :-uq.,ua%'mw_

2._ L‘ :_
eoa(\()?/ x- 4 %(v)z % 1—96

o= © 00 o

4
% /.
N

che compoctemento sbliamo nella zone cerdiata ?

D D D

vessupa infertevione ? un pucko & contsito? due inTersevons ?

1 dsegno  del gRb 0 & 2bba flznza  precie  par fornirmi queda
iV‘\fofﬁ\é'ﬁoﬂt.



% Esercizo : disegnere il grafico della  funronn

4 - A
(x+2)*

-F(K\-:

Jduzore : Ct chiediemo qudd € linkeme di deknlzona
& £ x deve esere diverso da -2. (W d,\:.sgﬁno det eare.ffcp
dovra® ¢ specchzte  Quelta  ptoprieteN ),
Quads 'f~= (- oo, -2) \)(-—z,+u>-) - R
i T T e s
(x+2)?*
Notlamo inoltre che \z {:\Aﬂ'h.ON- e Sem(ce Poh'RJe..

Dolsizno cexczre & (idure’ 34 une funtione  elementere -
l> potenza L.
k&

Cecdnizmo di fare  opermavonl swi 8(‘;(-:&’ che ¢ pecmettzas

oL passzce da ;‘5_ - €
A
Pstio O: %
A

Pasio 4+ A _y Teaslzwone ocdxeordsle dif xe

(x4-z)* > ¢acsta do 2
Pasio 2: A _ 4 _y Teaslasone vetiale do A

(x+23* verso il baso & 4 (x42)
Passo 3 A - 4 —» r'\{—\e):to r'\JrGﬂb Mo X

(k23" Ttz la pzcte el 8rzkco Q- A _ 4

che stz el semigiens (k+2)"

ne_az!i Jo dele Y

Passo A : /

PASH 2 : J 1
-2 —
__—f“"/




Paso 3

-A
/
Solwrone :
Y
N V
-3 -2 4 © ‘
-A
Contcdlo A: inkeme OU dd\'nia{one,
controlo 2 : funwone pontiva.
X Eeeccivo : Dekecrminare ol vzdzee & A€ B ) numeco & wluxoal

dell! equz¥ons- \ (x-\\"-A \ = A&

ol one. : d-i.u%na Wl %(‘akt.o dellz fuarone daks dalle focmula [(xe-)®- 2l




dise%no ded arahcp d.
fflR -) R /\

X e l(x=*-al

5 = & € unre refe onwrontale .
Ol vahzre di o doMevzemo conkare c'uznie. ono le akecteronw d=
q\;.eﬂ'z cdha con i\ %r‘a}:&: i -G

Je QA ¢ zzeto, ce 0e Jdono 2
Je A @ Compfeso Tra 2zwo e 4 @ ne dono |

Mﬁ_tmz(foo%o(cdid ce ne Jdono =

N /
\ j= fo- on

A= radopor
Miv'a

y:ﬂ.

/ U:A Cn Oc ac A

\/ >

-

Soltione : | pumero A solunon: &
) e A& & (-o0-,0)
2 se p e (4,100 io)
3 Jo o = A
W 32 a~e (o0,4)



Lezione &
Funziond inverse _ esampl
ESEMPIO 4 . Logari‘\m\l

Consndesrizmo \: 'f\mi'\on-_ ?.SPo{'\U\-‘U)le, wn \925-0. e.

5=z’ﬂa_,nz e |

X s €°
Duetta funzore o nidkiva mz non suteldive,
& vede focilmmete O l‘immaf;r\n, & (o, +vs). °©
Jde conk defiamo ; : i‘R — (0,4 ) Sblszmo unz  funzione

X - e
Che € B3 iniehive She  Suriekive  che quind 2rmelfe invesa ,
CA\" ) '% ?i(0,4oo) - R !
) 4
y = &3y ~ |e
~ €
. _ . BY _

Iﬂf»ﬁ- -}(z(:’)).a ;(eoaj) = < _j e
X 8(&-(\(\)= %(Q{) = &3((")‘=Y.

ESEHPIO 2 : rebe
2 a+0 ,beR {;[\E - R
X o oxtb
§ ¢ bxiethiva . Ssppizvo 2llorz b emdte  Uiaverse
Possizmmo  trovare lo sua formubz  espictande |2 ¥ in funsone delba Y
nell! equarone J =fx1= ax+b
= ax+b & axs y-L = X=

=
Y- W \ 'iav ~ - = A I il : s R
Quin 2 formula  deM'iavecsa & X= gly) Ly- & Jominio du g <

e \“\Mme.f\‘zu_ o 8 e R.

_S.".

A A

\0'

5_

P




Gearico dlla funzione

OS;L rvaesona

inVefse .

Feo  un qualraw pucto aed piano P- (&, k) , 1 punto P‘-(L, ~),
ofttauko Seambizado lo oo cdlinste P/ e \ Emeddow do ¢ aypelo  2MUa bise i ca
deo 1e I q\né&t\l&

&=2n0 X, Ve R.
Riocdizmo  che 9 Y 5 X & Mavese o F: X LY e
Vxe X , ¥Yye ¥
(£ = x e TlglyN =y .
Abrzmo che , se 2t \“Aversa o £
%ra%’c_o o f£= { (X,g)e XxY ytf(x\\
= ‘{ (3,X)e Yx X : X = S(y)} = 3\'33«9 4 g -
Ingatts qv  denents del %re.-j-&b d f FEYNS SL Yy ohe soddurfano \‘cqua’-b:om-
Y= f(x)  con xe X (%)
mendre g\ edenenty del %{'&-}i‘e - g deno 9“ x ohe Joddssfzno \‘gqua‘-l-:ou-
X = 8(3) wn yey (x%)
M2 (#) ¢ () Jone  equivaleady
Se y= f(x) Mo 3(3)': a(‘(‘(k)) e po'\e\nl,\ <& linvess d.{ %(g)t b )
Lo X= 3()) hoa {6 = {-( 3(3)) e Po'tc),.a.‘ 3 <o linven> d.{ €)= Y -
Quind il 8(2’:\’@ do § (3=§(><)) e ddlz ma invetsz (K:a(\o\) coine dono.
Nov et non d;;njvumo i\ grafice & xX=sly) bean® Vofremmo i gepnace il
Qe e & ys g&). Pec  forle  dolsizmo  Sczmbize  lo coorolinate
d gt puato . L' oservazone o« dice che #amo fmcendo  un' ope@¥ona
& Mflekonre  rispete Wz bslliio det Te W quad @nte.



ESSMPO 3: raduce quadrata.

Congderizmo |z funmone potenza  §. R R

X v X2

\

Questa funtone non € 0 inledtive | pe’
suciethive, quindl non 2mmette  inversa.

In pericdare nobizme che qua\s‘:x yvo
e '\W\M:BML Al dume ¥ duverw:

esempio: Yo, fl-2)=uy o )=y,

AUszono vitto el case deldz  fumone esponentzle  ome cavarcdz  quaade  non
slozmo 12 sucieivite; 2l pollo &' consdefare come  Codominio tulle TR

c FO-!’\('\G%\amo 2" 'nmma(,:ne, delhz  funnone.  Pache in qv.u’\o Cafe & Vede Lzeillpenxe
e l\'\w\madﬁne, e Lo+os).

Thizizmo dn(\o’\«,c. 2 toonderzre ‘-i : i\R — lo,+se)

X — X*

Peovizmo 2 efpciere X in -f-w\‘ﬁow a: 3:
3:{-(»0-:5(" = X:t‘jg
Pacteoppe \= \qaj.. O 2d g ye Co,+o®) asscca iq non & wna  funtioha
( 3o wn input o“e_nac due output ).
Datlte  pacte 3o Scelgo arkitmrizmenle wno del due  ouwtpuk @
conrdeto e funvony 2, {[o,a-o—) — R < ‘E&: lo+o=) , B
Y = q Y \-”W

~

ressunz  delhe  due Scelle  doddicfe L2 proprietat ow  essece Naversa oo T

Bl Fl-2)= B, (0= 2
ELE ()= &, ty)=-2=

Pec rlusere 2 swivere Mnvenz doMeame  rende  f invalhive.
Decidizome d modbicee il domimo ro.\'\'r\’nfe_(\dao‘ =2 Lo, +v=) .
Algaro q\M’c\dJ -@ : i EQ,+°° Y [o, o)
% -  Xx*
e 2 Swz  inverse € 3:%[0,-\.9:) —» Lo, +w)
y Uy

Eserceso + Trovere \inversa ol S-z{(-w, o3 . Co+oe)

X - %2

E5€EMPio 2 bis : die m-exme con M p=a

Come pec y=x*, non exste Mavecsz ol %212_ - R
X = x™
Posskamo Trovere \Wavemse O« f*{[o, +os) 5 Uo+ve) , O <o
X - X™

s:é[a,-\—oc) — [o,+o~)
y ="My



ESEMPio U die m-exme con n dispen’
Come  per 3:%3, Maverse ol fFrlR =R n m dispan  entte od €

X X

ESEMPI0 51 inverse ddle  funtont Jm'(yonow\eir\'r)kn-

le  $wazioa: 5:{\9— - R e o é‘a - R ion  dono  wiedNve .

X s &%) X v oilx)

Snn(>x)

Re quarto m’awzr&z \ seno prepdizmo
l2 swa redAcdone

5* H {E-E,I’:‘} — E"l,i-l

3 — Ko (%)
OJ\.CS-\M(%)
L' aversa 9+ C-a.a) LT, TY)
<  deda  2rcoteno (arexm)
(o]
atermix) & l'unico 2ngde
in -, T3 e seno vale x.
4
Qf\’d@s’amb\/@e ; pes o mw
qu;aio P(B\Azr‘da La

il coseno , Ff&(\o\&tmo
la restrizione <t {[o, w) — [-1,47

X s Cos(x)

anceod(x)
Linversa 9: [-4,43 _, Co,n
e datla =2rcowreno (arceos )
ase oy (x) & 'waico angdo
A

in Lo , ™Y | e caeas vale x.

o |



ln{-{l\e_ P quzz\ic
\r‘\‘ngrdz \= ‘\‘ac\g,ude«,
e f'et’('l\'vr\g(tmo =
t". ('];‘_":5) — R A
X — taaalx)
- L T
P E S
Liaversa & &* e  onfam R [T, %7 ed & dzmate z.rc::\"zna,enit
2rctzn (%) < 'wao o ZAJ)Ao PN (-1;’:_,1{) la '\'cmd_.r\tc. vahke ¥
: Lo (%)
_1_?‘: /'_\ T
L}
(}
Atenztone . (isowtone dw equaton taigonometciche  ca e fwavonr  inverse.
&2 ye L- A,a—) . Gnsderizmo \\equa%ioc\e, Hm(x)-—.:’ .

l2 solxone omyres2  nelllintervlio [—'—'§ I3 e X = eﬁ-_b\'m(_aj.
Ceco' in B o sono 2lce in f\'n\"\'t_ Solronn
|
' |
\
N B B BN
| ' '
AN | LN
s | 4 ) -
K= -2m e () | x.—zrcw‘-.t){ 1’:-: 20Cwm(x)
- &SNon (Y)
Surmont X = ou\-c&w(D) + 2w on WeZ
X = M- arermly) + M A Ve 72



% ye [-a,2a0 .
L: SOL-’«:o ne Ccn—\\-le‘a
b B o sono  2Wce

nsderizono
nell'intervalio
infKa'Ye solaronn

\‘ equwa Tone

[o.T3}

o 8§ «x) =y -

< X = e(‘cco)(.j)

'\ /

e\
/

N d

\/h B

X=2rceo L\/\/ X= UT- 2 ealy)

Sa\.pg%on\' <

X= ?n:co.s(y)

X = - 2(Clos (j)

on We”Z
WKe 2

+ 2k

+ T G



Esceinio - Dise.%nzre | qrafo | frovere  dominio & immegiee limeh rilevestt ¢ joverse de

-‘-(\() = ¥X=-5
X443

)

S\Iol%'lmuioz Donm(-ﬂ—— (—oa,—:s)ut—s,h»).

Fec d»'seﬁnzoc | grfio sciio {6 eme X-S£3 _ X¥3 _ & - 4. &
X3 X+3 X33 X3

. d'\saano

S 0l = - —— = 8f6) p Fo)= Fodra= 4. &
A\ X3

Iwm( Y= (- o=,a)0(a,+0e)

‘e\'(\n 'F(‘K) = 0 ‘e«w\ -&:(\\ = X De
X -vo X-3"
£ fv= o C:omm flx) = -0
X & 0o % o -3+

Lo =)  non existe

X¥=-3

Cadecdizmo or \avessa o £ Dom($) = (mo=, DU 4a,+)

9—— X-5 Gh XF -3
X+3
(x+3)y= x-% Xy -X=-3y-5s x(y-2) = -34-5 Y= -3y-S n
Uiavecsa g ¢ y: (e, ulare) 5 (—os -2)o(-2,40-)
Y —> 39-S

Yy-a

Y+ 4



Esecvizio: troee linves2 dv y=f(x)= g yes
leolBimuv\'o i Tw(4) = (o). Corchizmo  iaveers o f'-. [ R _ (o,-}oe)
X & Lex
G\NCZMO -t ) Quif\o\ﬁ ﬂzg-\-l.tew'-‘-tl-\—uﬁ
Y= £ ut
6.1+L‘(:.—D——-O £ - -z+m
5

= ~2 —-\4+y
>0 ftafN 4L|+370 quanolo y>o

/
So hitwiso t on & €K= - X= epg(-z+yr®)

\'\ >0 Pa‘lo\u: 370

€’< nefiune  fluntone
)

quindl: X= &3(-“@)
%:E(o,ik)—v R
3 — eog(-z*—@)

Uiavesz &
Eseccitio. Cddare linverse £ i[—w,o'& L2473
X > Ix)

Tn cromo ¢ Pzerre.:evd‘ﬂo A %rﬂ.-m di fein viea il %rﬂn'co ddlz su2  invena (u_nz Jolfz
Scambazti i fwoli di ch). Chizmo 3 Maverss ol -(—
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